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Anotace Vysvétleni zplisobu FeSeni a procviceni feSeni goniometrické rovnice. Material Ize
vyuZit p¥i probirani uciva v 2. rocniku, ale i pfi opakovani uciva ve 4. rocniku.




e Gon. rovnice jsou rovnice, kde neznama x se
nachazi v argumentu néjaké goniometrickeé
funkce
Pri reseni casto pro nazornost vyuzivame
grafu gon. fce



* napr.: sinx=1
e 7 grafu vyplyva, ze fce sin x nabyva hodnoty 1

T

prox=;a = vint.<-2m, 21>

* Fcesinx je fce periodicka s periodou 2m




V mnoziné R reste rovnice:
a) cosx=0

b) sin 2x=-0.5
c)tg(4x-3)=1

Reseni viz pracovni list



* Ukoly k procviéeni:
a)sinx=-0,5
b) 2 cos®x + 7cos x+3 =0
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Téma hodiny Goniometrické rovnice

Druh materialu

Pracovni list

Anotace

roc¢niku.

Vysvétleni zplisobu feseni a procviceni feseni goniometrické rovnice. Material
Ize vyuZit pfi probirani uciva v 2. ro¢niku , ale i pfi opakovani uciva ve 4.

Goniometrické rovnice

V osmismérce najdi 10 matematickych pojmi. Zbyvajici pismena sestav po radcich a
ziskas dalSi matematicky pojem. Ten se pokus vysvétlit:
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Gon. rovnice jsou rovnice, kde neznama x se nachazi v argumentu néjaké goniometrické

funkce.
Pti FeSeni Casto pro nazornost vyuZivame grafu gon. fce.

Ukoly pro zopakovani:
V jakém trojuhelniku jsou definovany goniometrické funkce?
Jak odvodime graf gon. fce v jednotkové kruznici?

Nacttni graf fce:  y=sinx y =c0s X
Dopln tabulku:
X a3 —1lx
6 6
sinx \/g T sinx<0
2
cosx cosx<( -1 —1
2

ReS rovnici v mnoziné R:

1) jednoduché ukoly:


http://www.aristoteles.cz/matematika/funkce/goniometricke/goniometricke-funkce.php
http://www.aristoteles.cz/matematika/funkce/goniometricke/goniometricke-funkce.php
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a) sinx=1
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Z grafu vyplyva, ze fce sin x nabyva hodnoty 1 pro x = g a—m vint. < 2n, 2m>
Fce sinx je fce periodicka s periodou 21
T
K= 4= +2im
5z | 2
b) cosx=0
o T ___.-']"'Q e ___.--"__
s < as ™~ v
., e
-2z g2 R E =2 _ amE 27
-6 T -4 -2 2 x 4 : 6
N y 05 E . yd
_ 10 —
oL~ ;s m 3 -7 —3T .
Z grafu vyplyva, ze fce cos x nabyva hodnoty 0 pro x = 2» 5T, 5>, vint. < 2n, 2m>

Fce cosx je fce periodickd s periodou 2w

“ U

2. slozitéjsi ukoly — FeSené pomoci substituce:

. -1
a) sin 2x = >
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Resime pomoci substituce y = 2x, dostaneme rovnici sin y = >

I 10 J—
-~ e [ - .,
p - ™, sk //f ™,

o \ s -mE b ! T 1lmfe 2w

—2_g —4 = M 2 M M
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Z grafu vyplyva, zZe fce siny nabyva hodnoty _71 vint. < -2, 2> pro

17 7w —m -5
6 6

R

Fce sin x je fce periodicka s periodou 27, fesenim je tedy

M =%?T+2£:;?T,FCEZ

¥l =%:’r+2k:n'r, ke Z

Po névratu do substituce postupnou tpravou dostavame:

¥ =EJ‘T+ 2k
&
.
2x1=gﬂ'+2ﬁ'c;?r f2
7
n=—a+kmkeZ
12
Vg =E;?T+2k;rr
&
2x, =1T;?T+2kﬂ' f2

x,= H;?H bm ke 2
12
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= i;ﬁr+kﬂnﬂﬁ+kﬁ
ez |12 12

b)tg (4x—-3)=1

x = [2k+1)g; ke Z.

Resime pomoci substituce y = 4x - 3, dostaneme rovnici tgy = 1

2+
J/ J i /!
- )
At e i
-6 e - " -
=T - -3:---:;-1:g v T4 ) L/
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Z grafu vyplyva, ze fce tgy nabyva hodnoty 1 v int. <-2m, 27> pro
y=ZhkmkeZ
4 .
Po névratu do substituce postupnou upravou dostavame:

bia
=_+T
7 4

4x—3=§+kﬁ +3
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4x=§+3+ﬁ'c;?r /4

201 1
K= —+t—+ LT
ez |4 16 4

2
¢)2cos"x—cosx—1=0
Resime pomoci substituce y = cos x, dostaneme rovnici

2y —y=-1=0
po vyteseni této kvadrat. rovnice ziskame koieny:

=Ly =-=
|
| - -
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Po navratu do substituce dostavame.

cosx;=1—x;=-0+2kn

cos X2=_71 — xzzg w2kt ,x3= gn + 2km
2 4
K= Js2km S+ 2k, — s+ 2kor
Py 3 3
Ukoly k procviéeni:

Re§ dané rovnice, v iiloze a), b) vyuZij grafu, v iloze c), d) kromé grafu gon. fce jesté
metody substituce.
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a)sinx=-0,5 X1=%+2kn, XZZHTH-Fan ,kez

b)COSX:% x1=%+2kn, X2=%+2kn,kez

Osin(x+5) =2 ¥ =Z4okn, x="" +2knkeZ
6 2 12 12

d) 2 cos’x + Teos x +3=0 x;= 2 +2kn, x,-= +2km k€ Z

DalSi tkoly k procviceni je moZné cerpat napf.:

PETAKOVA, Jindra. Matematika: pfiprava k maturité a k pfijimacim zkouskdm a vysoké skoly.
Praha: Prometheus, 2007. ISBN 978-80-7196-099-7.

KUBAT, Josef. Shirka tloh z matematiky pro pfipravu k maturitni zkousce a k pfijimacim zkouskdm
na vysoké skoly. Praha: Prometheus, 2004. ISBN 80-7196-298-8.



